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TUGAS ALJABAR LINEAR 
 
Soal ke‐1 

ଵݔ ൅ ଶݔ2 ൅ ଷݔ ൌ 5 

ଵݔ െ ଶݔ ൅ ଷݔ ൌ 0 

ଵݔ ൅ ଶݔ ൌ 0 

 
Untuk menemukan  solusi  dari  persamaan  di  atas menggunakan  algoritma  GAUSS‐JORDAN 
maka kita tuliskan dalam bentuk matrik sebagai berikut: 
 

ܣ ൌ ൥
1 2
1 െ1
1 1

1 5
1 0
0 0

൩
՜ 1ݎ
՜ 2ݎ
՜ 3ݎ

 

 

Langkah  berikutnya  adalah  proses  eliminasi  pada  tiap  baris  pada  matrik  A  sehingga 
membentuk reduced row‐echelon form dari A : 
 

ܣ ൌ ൥
1 2
1 െ1
1 1

1 5
1 0
0 0

൩ 

 

2ݎ ՜ 2ݎ െ 1ݎ
3ݎ ՜ 3ݎ െ 1ݎ

൥
1 2
0 െ3
0 െ1

1 5
0 െ5

െ1 െ5
൩ 

 

2ݎ ՜ െ
1
3

2ݎ ൥
1 2
0 1
0 െ1

1 5
0 5 3⁄

െ1 െ5
൩ 

 
1ݎ ՜ 1ݎ െ 2ݎ2

3ݎ ՜ 3ݎ ൅ 2ݎ
൥
1 0
0 1
0 0

1 5 3⁄
0 5 3⁄

െ1 െ10 3⁄
൩ 

 

3ݎ ՜ െ3ݎ
൥
1 0
0 1
0 0

1 5 3⁄
0 5 3⁄
1 10 3⁄

൩ 

 
1ݎ ՜ 1ݎ െ 3ݎ

൥
1 0
0 1
0 0

0 െ5 3⁄
0 5 3⁄
1 10 3⁄

൩
՜ ଵݔ ൌ െ5 3⁄
՜ ଶݔ ൌ 5 3⁄
՜ ଷݔ ൌ 10 3⁄

 

 
Jadi :  

െ5 3⁄ ൅ 2ሺ5 3⁄ ሻ ൅ 10 3⁄ ൌ 5 ՜  ݅ݐ݇ݑܾݎ݁ݐ

െ5 3⁄ െ 5 3⁄ ൅ 10 3⁄ ൌ 0 ՜  ݅ݐ݇ݑܾݎ݁ݐ

െ5 3⁄ ൅ 5 3⁄ ൌ 0 ՜  ݅ݐ݇ݑܾݎ݁ݐ
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Soal ke‐2 

ܣ  ൌ ቎
4 4
4 1

0 3
0 1

0 0
4 14

4 1
3 6

቏ 
՜ 1ݎ
՜ 2ݎ
՜ 3ݎ
՜ 4ݎ

  

 
a.    Kofaktor 

  Dengan metode kofaktor maka determinan matrik A  (det  (A)) diperoleh dengan 
cara menghitung kofaktor  berdasarkan baris pertama (r1). 

 

detሺܣሻ ൌ ቮ
4 4
4 1

0 3
0 1

0 0
4 14

4 1
3 6

ቮ 

 
detሺܣሻ ൌ ሺܽଵଵ · ଵଵሻܥ ൅ ሺܽଵଶ · ଵଶሻܥ ൅ ሺܽଵଷ · ଵଷሻܥ ൅ ሺܽଵସ ·  ଵସሻܥ
 
ሻܣଵଵሺܥ ൌ ሺെ1ሻଵାଵ · ሻܣଵଵሺܯ ൌ  ሻܣଵଵሺܯ

ሻܣଵଶሺܥ ൌ ሺെ1ሻଵାଶ · ሻܣଵଶሺܯ ൌ െܯଵଶሺܣሻ 

ሻܣଵଷሺܥ ൌ ሺെ1ሻଵାଷ · ሻܣଵଷሺܯ ൌ  ሻܣଵଷሺܯ

ሻܣଵସሺܥ ൌ ሺെ1ሻଵାସ · ሻܣଵସሺܯ ൌ െܯଵସሺܣሻ 
 

ሻܣଵଵሺܯ ൌ ൥
1 0 1
0 4 1

14 3 6
൩ 

 

det ሺܯଵଵሺܣሻሻ ൌ อ
1 0 1
0 4 1

14 3 6
อ 

 
ൌ ሺܽଵଵ · ଵଵሻܥ ൅ ሺܽଵଶ · ଵଶሻܥ ൅ ሺܽଵଷ ·  ଵଷሻܥ

ൌ ሺܽଵଵ · ሺሺെ1ሻଵାଵሺܽଶଶ · ܽଷଷ െ ܽଶଷ · ܽଷଶሻሻሻ ൅ ሺܽଵଶ · ሺሺെ1ሻଵାଶሺܽଶଵ · ܽଷଷ െ ܽଶଷ · ܽଷଵሻሻሻ

൅ ሺܽଵଷ · ሺሺെ1ሻଵାଷሺܽଶଵ · ܽଷଶ െ ܽଶଶ · ܽଷଵሻሻሻ 

ൌ ሺ1 · ሺ4 · 6 െ 1 · 3ሻሻ ൅ ሺ0 · െሺ0 · 6 െ 1 · 14ሻሻ ൅ ሺ1 · ሺ0 · 3 െ 4 · 14ሻሻ 

ൌ ሺ21ሻ ൅ ሺ0ሻ െ ሺ56ሻሻ 

ൌ െ35 
 

ሻܣଵଶሺܯ ൌ ൥
4 0 1
0 4 1
4 3 6

൩ 

 

det ሺܯଵଶሺܣሻሻ ൌ อ
4 0 1
0 4 1
4 3 6

อ 

ൌ ሺܽଵଵ · ଵଵሻܥ ൅ ሺܽଵଶ · ଵଶሻܥ ൅ ሺܽଵଷ ·  ଵଷሻܥ

ൌ ሺܽଵଵ · ሺሺെ1ሻଵାଵሺܽଶଶ · ܽଷଷ െ ܽଶଷ · ܽଷଶሻሻሻ ൅ ሺܽଵଶ · ሺሺെ1ሻଵାଶሺܽଶଵ · ܽଷଷ െ ܽଶଷ · ܽଷଵሻሻሻ

൅ ሺܽଵଷ · ሺሺെ1ሻଵାଷሺܽଶଵ · ܽଷଶ െ ܽଶଶ · ܽଷଵሻሻሻ 
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ൌ ሺ4 · ሺ4 · 6 െ 1 · 3ሻሻ ൅ ሺ0 · െሺ0 · 6 െ 1 · 4ሻሻ ൅ ሺ1 · ሺ0 · 3 െ 4 · 4ሻሻ 

ൌ ሺ84ሻ ൅ ሺ0ሻ െ ሺ16ሻሻ 

ൌ 68 
 

ሻܣଵଷሺܯ ൌ ൥
4 1 1
0 0 1
4 14 6

൩ 

 

det ሺܯଵଷሺܣሻሻ ൌ อ
4 1 1
0 0 1
4 14 6

อ 

ൌ ሺܽଵଵ · ଵଵሻܥ ൅ ሺܽଵଶ · ଵଶሻܥ ൅ ሺܽଵଷ ·  ଵଷሻܥ

ൌ ሺܽଵଵ · ሺሺെ1ሻଵାଵሺܽଶଶ · ܽଷଷ െ ܽଶଷ · ܽଷଶሻሻሻ ൅ ሺܽଵଶ · ሺሺെ1ሻଵାଶሺܽଶଵ · ܽଷଷ െ ܽଶଷ · ܽଷଵሻሻሻ

൅ ሺܽଵଷ · ሺሺെ1ሻଵାଷሺܽଶଵ · ܽଷଶ െ ܽଶଶ · ܽଷଵሻሻሻ 

ൌ ൫4 · ሺ0 · 6 െ 1 · 14ሻ൯ ൅ ൫1 · െሺ0 · 6 െ 1 · 4ሻ൯ ൅ ൫1 · ሺ0 · 14 െ 0 · 4ሻ൯ 

ൌ െሺ56ሻ ൅ ሺ4ሻ ൅ ሺ0ሻሻ 

ൌ െ52 
 

ሻܣଵସሺܯ ൌ ൥
4 1 0
0 0 4
4 14 3

൩ 

det ሺܯଵସሺܣሻሻ ൌ อ
4 1 0
0 0 4
4 14 3

อ 

ൌ ሺܽଵଵ · ଵଵሻܥ ൅ ሺܽଵଶ · ଵଶሻܥ ൅ ሺܽଵଷ ·  ଵଷሻܥ

ൌ ሺܽଵଵ · ሺሺെ1ሻଵାଵሺܽଶଶ · ܽଷଷ െ ܽଶଷ · ܽଷଶሻሻሻ ൅ ሺܽଵଶ · ሺሺെ1ሻଵାଶሺܽଶଵ · ܽଷଷ െ ܽଶଷ · ܽଷଵሻሻሻ

൅ ሺܽଵଷ · ሺሺെ1ሻଵାଷሺܽଶଵ · ܽଷଶ െ ܽଶଶ · ܽଷଵሻሻሻ 

ൌ ൫4 · ሺ0 · 3 െ 4 · 14ሻ൯ ൅ ൫1 · െሺ0 · 3 െ 4 · 4ሻ൯ ൅ ൫0 · ሺ0 · 14 െ 0 · 4ሻ൯ 

ൌ െሺ224ሻ ൅ ሺ16ሻ ൅ ሺ0ሻሻ 

ൌ െ208 
 
ሻܣଵଵሺܥ ൌ ሻܣଵଵሺܯ ൌ െ35 

ሻܣଵଶሺܥ ൌ െܯଵଶሺܣሻ ൌ െ68 

ሻܣଵଷሺܥ ൌ ሻܣଵଷሺܯ ൌ െ52 

ሻܣଵସሺܥ ൌ െܯଵସሺܣሻ ൌ െሺെ208ሻ ൌ 208 
 
detሺܣሻ ൌ ሺܽଵଵ · ଵଵሻܥ ൅ ሺܽଵଶ · ଵଶሻܥ ൅ ሺܽଵଷ · ଵଷሻܥ ൅ ሺܽଵସ ·  ଵସሻܥ

ൌ ሺ4 · െ35ሻ ൅ ሺ4 · െ68ሻ ൅ ሺ0 · െ52ሻ ൅ ሺ3 · 208ሻ 

ൌ ሺെ140ሻ ൅ ሺെ272ሻ ൅ ሺ0ሻ ൅ ሺ624ሻ 

ൌ 212 

   



budhysto.wordpress.com 
 

  4 

b.    Eliminasi Baris 
  Dengan metode Eliminasi Baris, maka untuk mendapatkan determinan matrik A 
(det  (A))  dilakukan  pemrosesan  pada  setiap  baris  sehingga matrik  tersebut menjadi 
matrik segitiga. 

 

detሺܣሻ ൌ ቮ
4 4
4 1

0 3
0 1

0 0
4 14

4 1
3 6

ቮ  

 

2ݎ  ՜ 2ݎ െ 1ݎ

4ݎ ՜ 4ݎ െ 1ݎ

  ቮ
4 4
0 െ3

0 3
0 െ2

0 0
0 10

4 1
3 3

ቮ   

 

4ݎ ՜ 4ݎ െ ቀଵ଴
ଷ

ቁ 2ݎ

  ተተ

4 4
0 െ3

0 3
0 െ2

0 0
0 0

4 1
3 െ ଵଵ

ଷ

ተተ  

 

 

4ݎ ՜ 4ݎ െ ቀଷ
ସ
ቁ 3ݎ

  ተተ

4 4
0 െ3

0 3
0 െ2

0 0
0 0

4 1
0 െ ହଷ

ଵଶ

ተተ 

 
Karena  A  telah menjadi matrik  segitiga maka  det  (A)  adalah  hasil  perkalian  elemen‐
elemen diagonal utamanya, jadi : 
 
detሺܣሻ ൌ ܽଵଵ · ܽଶଶ · ܽଷଷ · ܽସସ 
 

ൌ ሺ 4 ൈ െ3 ൈ 4 ൈ െ
53
12

 ሻ 

ൌ ሺ 4 ൈ 53 ሻ 

ൌ 212 

 

 


